RENTROP & STRATON — Matematica. Teste rezolvate bacalaureat

Rezolvare Test 45 (M_tehnologic)
SUBIECTUL I (30 de puncte)

1. ¥64 =43 = 4;2l08:1 = 1;loggézlog33’>‘2 =-2 =

V64 + 200821 +logyz=4+1-2=3€N.
—-2018

2. xy six, sunt solutiile ecuatiei x? —2018x + 1 = 0= x; + x, = — = 2018 si

X1 %y = = = 1 (relafiile lui Viete). — +— = 222 = 22 = 2018,
1 2 1°42
3. Avem conditia de existenta: x > 0 = x € (0; ). Notdm lnx =y
>n’x—2lnx—-3=0y?-2y—-3=0=>A=16>y,=-1,y,=3 =
Inx=—-1=>x, =e! =§E (0;0) ,Inx =3 = x; = e € (0;0) =>S={§;e3}.

4. x = pretul initial al produsului = x — % ‘x = 1412,6 = % ‘x = 1412,6 =

x =0 o x = 2018 lei .
5. B mijlocul segmentului AC, xp =“T+xc:>6=%:>xc—2 =12 = x, = 14,
yp = 1="2 sy —5=25y. =7 C(14,7).

. . . AC ) AC 5V3 3
6. Din teorema sinusului avem — = 2R =@ sinB =— = — = —.
sinB 2R 10 2

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

o=@ O - 9.
(3" 0

b) Fie propozitia P(n): A™ = 0 1

),V n € N,n > 2, demonstram prin inductie

matematica:

32

Verificare P(2): A% = ( 0

(1)) adevdrat conform punctului a).

K
Presupunem P (k) adevirat, adica A* = (30 (1)), si demonstram P(k + 1) ,

adica AkK*1 = <3k+1 0)

0 1/

k k+1
Ak+1=Ak-A=<3O 2)(3 2):(30 (1’):>P(k+1)adevaratheN,kzz

pentru ca ambele etape sunt verificate = P(n) adeviratVn € Nyn > 2 =

30

An:(o 1

),VnEN,nZZ.
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OB =A+A2 a0 = (3 0) (35 0y (30 0y

0 1 0 1 0 1
2 4 ...4 22018 ~
<3+3 +0 +3 1+1_|(_)...+1>=<3'32(3)1811 0 >:<§.(32018_1) 0 )
de 2018 ori 0 2018 0 2018
3

Bt=B=<E'(32018_1) 0 >

0 2018

2 2018 _ o .3%21%-1 _ 3 22018 .
(pentru suma 3 + 3“ + .-+ 3 =3- ==-(3 — 1) am folosit formula

3-1 2

n-1 . .
Sn=Dby qu de la progresia geometrica)

2. a)"2>"xxy=xy—-5(x+y)+30=xy—-5x—-5y+30=x(y—5) -5 —-5) +
+5=(y—-5x—-5)+5=&—-5((—-5)+5
""" (x—=5)(y—-5+5=xy—-5x—-5y+30=xy—-5(x+y)+30=xxy

bxxx=(x-5)((x—-5)+5=(x—-5)2+5

xxxxx=(x*x)*x=[(x—5?2?+5]*x=[(x—5)2+5-5](x—5)+5=
=(x-53+5=2x*xx*xx=x(x—-53+5=x
©(x-53-((x-5=0 (x-5[(x-5?2?-1]=0
o x-5x-5-1D)x-5+1)=0=x—-4)x-5x—-6)=0
=2>x,=4,x,=5x3=6=5=1{45;6}

c) x*5=(x—-5)(5-5)+5=>x*5=5VxeR (1)

5xy=(5-5)(y—5+5=>5+xy=5VyeR (2);
Legea *este asociativa (3). Folosind (1), (2) si (3) =
1%2%3%.%x2018=(1%2%x3%4)*5x(6*7*..%2018) =x*5%y =

x y
(x*x5)*xy=5*y=5Vx,yeER.

SUBIECTUL al I1I-lea (30 de puncte)

, In(2x)\’ (In2x) x—xrin2x  1-In2x
Loa)f')=("2) = - :

x x2 x2
f’ (i) _ 1—1n(2-§) _1-2 -1 4
2/ ey & g e
x
b) lim, o f(x) = lim,_ m% i lim,_, % = 0 = y = 0 este ecuatia asimptotei orizontale
L'H

spre +oo la graficul functiei f.

ofx) =0 x= 2 deci g este punct de maxim= f (g) este valoarea maxima a functiei f

= f (%) 2 f(x),¥x € (0,00) > 2 2 f(x), Vx € (0,00)
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2) a) Pe (—; 0) feste continua (functie elementard exponentiald), pe (0; ) f este continua
(functie elementara polinomiald). Studiem continuitatea in 0:

1,(0) = }Ci_r}r(l)ex =e=1,f(0)=¢e%=1;1,;(0) =}Ci_r}r(1)(1—x) =1-0=1>
x<0 x>0
[;(0) = 14(0) = f(0) = feste continud in 0= f este continua pe R = f admite primitive.
b) Fie F o primitiva a functiei f pe (—0;0) = F'(x) = f(x),Vx € (—o0;0)
=>F"(x)=f"(x),Vx € (—20;0) = F'"(x) = f'(x) = (*) = e* > 0,Vx € (—;0) = F este
convexa pe (—oo; 0)
2 0 2 0 2 0 2 x?|2
c) f_lf(x)dx = f_lf(x)dx + fo f(x)dx = f_lexdx + fo (1-x)dx=e*| " +x|; s P
e—1

2 2
e—et42-0-24L=1-242-2=20
2 2 e e
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