RENTROP & STRATON — Matematica. Teste rezolvate bacalaureat

Rezolvare Test 24 (M_st-nat)

SUBIECTUL I (30 de puncte)

1. Sirul este o progresie aritmetica (a, ), cu primul termen a; = 1 si ratia
r=ap1—a,¥meN=r=6-1=11-6=16-11=:-=5
sa,=a;,+n—Dr=a3=a,+12r=1+12-5=61
2. Multimea are 99 — 9 = 90 elemente (90 cazuri posibile). Dintre acestea, divizibile cu 5
sunt numerele care au ultima cifra 0 sau 5, adica {10,15, ....,95} (sau5-2,5- 3, ....,

5-19,dela2la 19 sunt 18 numere), deci 18 cazuri favorabile. probabilitatea =

numar cazuri favorabile 18 1
” —— = — == sau 0,2 sau 20%.
numar cazuri posibile 90 5

3. Conditii de existentd: 5x —6 >0 = x Zg =X E [2;00) six > 0= x €[0; )
(aceasta conditie apare din faptul cd membrul stang e pozitiv, deci si membrul drept
trebuie sa fie pozitiv) = x € [g ;00)N [0;00) > x € [g ; ). Ridicand la patrat ecuatia
devine : 5x — 6 = x2 > x> —5x + 6 = 0, cu solutiile x; = 2 € [E;OO),)CZ =3€

5 )

=S5 ={2;3}

4. f(1)=31-1=2;f2)=3-2-1=5f(3)=33—-1=8...........
f(10)=3-10-1=29=

(2 +29)10
f(1)+f(2)+f(3)+---+f(10)=2+5+8+---+29=T=31-5=
=155
5. Ecuatia derptei ce trece prin punctele A(x4,y4) si B(xg, y5) este:
x y 1 x vy 1
AB: |x4 Y4 1{=0=AB: |-1 2 1|=0=
xg yp 1 3 01

AB :2x+3y—-0-6+y—-0=0=>A4B:2x+4y—-6=0=>
AB :x+2y—3=0.

6. A __ AB'AC-sinA _ V3+/6'sin45° 3'\/5@ _3
. Apapc = > = > = =3
SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)
I a)x, + X, + x5 = —2 = —2 = 0 (din relafiile lui Viete)

saux® —4x =0 x(x*-4)=0x(x—-2)(x+2)=0=>x, =0,x, = 2,x3 = —2
:>x1+xZ+.X3 :O+2+(_2):O.
b) Orice solutie verifica ecuatia din care provine

= x3 —4x; =0; x3 —4x, = 0; x3 — 4x3 = 0. Adunand cele trei relatii obtinem:
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x3 + x5 + x5 — 4(xy + x, + x3) = 0. Folosind punctual a)= x; + x5 + x3 = 0.

X1 X2 X3 Xi+ X+ X Xz X3 1 x3 x3
C)A= X2 X3 Xi|=|x;+x3+x; x3 xX1[=(x;+x,+x,)|1 x3 x;1| =0 (conform
X3 X1 X X1+ x+x3 X1 Xy 1 x; x

punctului a)).

2)a)"=2"xecy=xy—3(x+y)+12=xy—-3x—-3y+12=x(y—-3)-3y+9+3 =
xy—=3)-3(y—-3)+3=w-3)(x—-3)+3=x-3)(y—3)+3

"&" (x—3)y—3)+3=xy—3x—-3y+9+3=xy—-3(x+y)+12=x0y
b)xo3=(x—-3)3-3)+3=(x—3)-0+ 3 =3,Vx € R (am folosit punctul a))

¢)3cy=03B-3)(y—3)+3=0-(y—3)+3=3,Vy € R Stiind ca legea de compozitie
"o " este asociativa si folosind x c3 =3 ,Vx€ER ; 30cy=3,VyeER >

E = (=2018) 0 (=2017) 0 ..o (=1) 000 10..02018 =
= (—2018) o (—2017) 0 ..o (—1)0001020304050...02018=(x03)oy =30y =
X y

3,Vx,y € R.
SUBIECTUL al I1I-lea (30 de puncte)

1. a)f'(x) = (xe*) =x'e* +x(e*) =e* + xe* = (x + 1)e*. Ecuatia f'(x) = 0 are
solutiax = —1, f(—1) = —é . Deoarece pentru x < —1, f'(x) < 0, iar daca x > —1,

f'(x) > 0, punctul de coordonate (—1 ;— é) este punct de minim.

b) lim,_,_, f(x) = xl_i)r_nooxex = lim ix = 0 = y = 0 este ecuatia asimptotei

x——oo €

orizontale spre —oo.

. (x)—x . xeX—x . x(e*-1 . e*-1
¢) lim f—z = lim = lim X2 = |im
x—o0o X x—>0o X x—>00 X x—0 X | X0 (x)r X—00

L'H

1818
©
S
|
&

2)a)Fie F : R - R o primitivd a functiei f= F'(x) = f(x) = x> +e* > 0,Vx E R >

F este crescatoare pe R.

b) fo xf ()dx = [ x(x? + e¥)ydx = [ xtdx + [} xerdx = T + ¥~ DI =
) Jo xf(X)dx = | x(x* +e¥)dx = | x>dx + |, xe x =g ter(x 0=

2y1=2
4 4
1 1 1 1
jxexdxzfx(e")'dxzxexll—jx’-exdx=xex|1—jexdx=xe"|1—ex|
0 0 0 0
0 0 0 0

1
=ex(x—1)|0=e(1—1)—e°(0—1)=1
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c¢) Efectuand schimbarea de variabila = Inx = dt = C;—x Pentrux =1=>t=In1=0,

pentrux = e =t =Ine = 1. Din teorema de schimbare de variabild deducem ca ff@dx =
_ 1.2 tNgr — 2 ] 1 (2 (0, o) _1 4 _3e-2
= [, f®dt = [ (¢ +e)dt—(3+e)|0—(3+e) (3+e)—3+e 1==—7=.
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